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∆ΙΑΡΘΡΩΣΗ ∆ΙΑΛΕΞΗΣ

Ορισµός - Περιεχόµενο

Η εξέλιξη

Οι πρωτεργάτες

Εργαλεία

Εφαρµογές
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ΣΤΑΘΜΟΙ ΣΤΗΝ ΕΞΕΛΙΞΗ ΤΗΣ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑΣ

Ι. ΕΥΚΛΕΙ∆ΕΙΑ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ (∼300 π. Χ.)
Ορισµός των ϑεµελιωδών στοιχείων του χώρου

Εισαγωγή της Αξιωµατικής

΄Αριστη ταξινόµηση και επεξεργασία της ύλης

΄Αψογη εφαρµογή των κανόνων της αποδεικτικής λογικής

Θεµελιωτής

Ευκλείδης (∼340 – 270 π. Χ.)
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ΙΙ. ΕΙΣΑΓΩΓΗ ΤΩΝ ΣΥΝΤΕΤΑΓΜΕΝΩΝ (1637)
(ΑΝΑΛΥΤΙΚΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ)

Αλγεβροποίηση της Γεωµετρίας

Εφαλτήριο για τη δηµιουργία των πολυδιάστατων χώρων και
κατ’ επέκταση των πολυδιάστατων Γεωµετριών

Θεµελιωτές

R. Descartes (1596 – 1650)

P. Fermat (1601 – 1665)
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ΙΙΙ. ΠΡΟΒΟΛΙΚΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ (1822)

Μελέτη των κεντρικών και παράλληλων προβολών

Ανυπαρξία µετρικών µεγεθών

Θεµελιωτές

G. Desargues (1591 – 1661)

B. Pascal (1623 – 1662)

J.-V. Poncelet (1788 – 1867)

A. F. Möbius (1790 – 1868)

J. Steiner (1796 – 1863)

K. G. C. von Staudt (1798 – 1867)

J. Plücker (1801 – 1868)
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IV. ΑΦΦΙΝΙΚΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ (1827)

Γενικότερη της Ευκλείδειας Γεωµετρίας

Ανυπαρξία µετρικών µεγεθών

Θεµελιωτές

L. Euler (1707 – 1783)

A. F. Möbius (1790 – 1868)

G. Pick (1859 – 1942)

W. Blaschke (1885 – 1962)
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V. ∆ΙΑΦΟΡΙΚΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ (1827)

Χρήση του ∆ιαφορικού και Ολοκληρωτικού Λογισµού για τη
µελέτη των καµπυλών και επιφανειών

Θεµελιωτές

G. Monge (1746 – 1818)

C. F. Gauss (1777 – 1855)
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VI. ΥΠΕΡΒΟΛΙΚΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ (1829)

Αντικατάσταση του 5ου Αιτήµατος του Ευκλείδη µε άλλο και
διατήρηση των υπολοίπων αξιωµάτων

Θεµελιωτές

C. F. Gauss (1777 – 1855)

N. I. Lobachevsky (1792 – 1856)

J. Bolyai (1802 – 1860)
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VII. ΠΟΛΥ∆ΙΑΣΤΑΤΟΙ ΧΩΡΟΙ - ΠΟΛΥ∆ΙΑΣΤΑΤΕΣ ΓΕΩΜΕΤΡΙΕΣ
(1844)

Χρήση περισσοτέρων των τριών συντεταγµένων για τον ορισµό
ενός σηµείου

Θεµελιωτές

J. d’ Alembert (1717 – 1783)

L. Lagrange (1736 – 1813)

H. Grassmann (1809 – 1877)

G. Jacobi (1804 – 1850)
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VIII. ∆ΙΑΦΟΡΙΣΙΜΕΣ ΠΟΛΛΑΠΛΟΤΗΤΕΣ – ΕΛΛΕΙΠΤΙΚΗ
ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ (1854)

Θεµελίωση της σύγχρονης Γεωµετρίας

Θεµελιωτής

B. Riemann (1826 – 1866)
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IX. ΤΑΞΙΝΟΜΗΣΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΩΝ (1872)
(ΠΡΟΓΡΑΜΜΑ ERLANGEN)

Βασικό στοιχείο η οµάδα µετασχηµατισµών

Θεµελιωτής

F. Klein (1849 – 1928)
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X. ΘΕΜΕΛΙΩΣΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΩΝ ΜΕ ΤΗ ΧΡΗΣΗ ΤΗΣ ΘΕΩΡΙΑΣ
ΣΥΝΟΛΩΝ (1899)

Αποφεύγεται ο ορισµός των ϑεµελιωδών στοιχείων του χώρου

Συµπλήρωση του συστήµατος αξιωµάτων του Ευκλείδη

Θεµελιωτής

D. Hilbert (1862 – 1943)
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ΒΑΣΙΚΟΙ ΚΑΝΟΝΕΣ ΕΝΟΣ ΣΥΣΤΗΜΑΤΟΣ ΑΞΙΩΜΑΤΩΝ

1. Οι προτάσεις του συστήµατος πρέπει να είναι λογικά
ανεξάρτητες µεταξύ τους, µε την έννοια ότι καµία από τις προτάσεις
αυτές δεν είναι στο σύνολο ή εν µέρει λογική συνέπεια των
υπολοίπων.

2. Το σύστηµα πρέπει να είναι απαλλαγµένο αντιφάσεων, µε την
έννοια ότι αφενός σε καµία από τις προτάσεις αυτές δεν υπάρχουν
αντιφάσεις και αφετέρου δεν είναι δυνατόν να προκύψουν από
αυτές συµπεράσµατα όταν εφαρµοσθούν οι κανόνες της
αποδεικτικής λογικής.

3. Το σύστηµα να είναι πλήρες, µε την έννοια ότι αφενός µε τις
προτάσεις αυτές εξασφαλίζεται το µονότιµο του καθορισµού των
ϑεµελειωδών στοιχείων και αφετέρου οποιαδήποτε γεωµετρική
ιδιότητα του χώρου που ανήκει στον υπό ϑεώρηση κλάδο να είναι
δυνατόν να προκύψει ως λογική συνέπεια αυτών αποκλειστικώς.
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XI. Η ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ ΣΗΜΕΡΑ

Εντυπωσιακή η ανάπτυξή της
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ΤΑΞΙΝΟΜΗΣΗ ΠΕΡΙΕΧΟΜΕΝΟΥ (AMS)

51. GEOMETRY

A. Linear incidence geometry (11)

B. Nonlinear incidence geometry (6)

C. Ring geometry (2)

D. Geometric closure systems (7)

E. Finite geometry and special incidence structures (14)

F. Metric geometry (6)
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G. Ordered geometries (ordered incidence structures, etc.) (2)

H. Topological geometry (7)

J. Incidence groups (5)

K. Distance geometry (3)

L. Geometric order structures (5)

M. Real and complex geometry (11)

N. Analytic and descriptive geometry (8)

P. Geometry and physics (2)
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52. CONVEX AND DISCRETE GEOMETRY

A. General convexity (19)

B. Polytopes and polyhedral (14)

C. Discrete geometry (15)

53. DIFFERENTIAL GEOMETRY

A. Classical differential geometry (15)

B. Local differential geometry (6)

C. Global differential geometry (34)

D. Symplectic geometry, contact geometry (18)

Z. Applications to physics (2)
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