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Αριθµητικές µελέτες των Cohn, Kumar, Schurmann σε περιοδικούς σχηµατισµούς ελάχιστης ενέργειας πυκνοτήτων
ρ και 1/ρ φανέρωσαν ένα εντυπωσιακό είδος συµµετρίας, της λεγόµενης τυπικής δυϊκότητας. Τυπικώς δυϊκά πε-
ριοδικά υποσύνολα του Rn ικανοποιούν µια γενικευµένη εκδοχή του τύπου του Poisson, και εικάζεται πως τα µόνα
περιοδικά υποσύνολα του R πυκνότητας 1 που έχουν τυπικώς δυϊκά σύνολα είναι τα Z και 2Z/(2Z+ 1/2).

Μια ισοδύναµη διατύπωση αυτής της εικασίας στο περιβάλλον των πεπερασµένων κυκλικών οµάδων αναφέρει πως
οι µόνες περιπτώσεις µη τετριµµένων τυπικώς δυϊκών υποσυνόλων σε κυκλικές οµάδες είναι οι {0} στοZ/Z και {0, 1}
στο Z/4Z. Αυτή η εικασία έχει επιβεβαιωθεί για κυκλικές οµάδες τάξεως δύναµης πρώτου και ελεύθερης τετραγώ-
νου.

Στην οµιλία αυτή, θα αποδείξουµε την εικασία αυτή και σε διάφορες άλλες περιπτώσεις, όπως σε κυκλικές οµά-
δες τάξεως γινοµένου δύο πρώτων δυνάµεων (µε πεπερασµένου πλήθους εξαιρέσεων για κάθε ζεύγος πρώτων) ή



τάξεως διαιρετής ακριβώς από ένανπρώτο, εφόσον αυτός ο πρώτος είναι αυτοσυζυγήςωςπρος την τάξη της οµάδας.

Για τις παραπάνω αποδείξεις χρησιµοποιούνται διάφορα εργαλεία: (α) η µέθοδος καθόδου σωµάτων (field descent
method) που αναπτύχθηκε από τον Bernhard Schmidt µε εφαρµογές κατ’αρχήν στη µερική επίλυση της κυκλικής ει-
κασίας Hadamard, όπως επίσης και στην αλγεβρική θεωρία κωδικοποίησης, (β) η πολυωνυµική µέθοδος των Coven
& Meyerowiĵ για τον χαρακτηρισµό υποσυνόλων του Z ή του Z/NZ που είναι tiles, (γ) βασική αριθµητική κυκλοτο-
µικών σωµάτων.
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